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es leicht zu demonstriven ist, dass alsdann auch seyn wird
BE+yy+ (0+pu)?+8=(b4+pu) +(e+2u)* - (d+-2u)2,
si ponatur u — (d--b)p—(c+d). Ich weiss gar wohl,
dass z noch auf unzihlige andere Arten determiniret werden
kann, ich bin aber eim grosser Liebhaber von solchen for-
mulis, welche an sich selbst kurz, und auf eine leichte Art
immer generaler zu machen sind; denn wenn z Ex. allhic
0+pu—=—4d, b +pu=B, c+2u=C, d+42u=2D0, so
entstehet daravs diese aequalio infinities generalior
B8+77+(d+PUP 8=
(B+PUP + (C+2U) 4 (D20,
wenn P numerum integrum quemcunque bedeutet und

U= (4—B)P—(C+ D)

gesetzt wird.

Es folget auch ex theoremate Fermatiano, dass 8n -4
allezeit in quatuor quadrata imparia, quorwm summa radi-
cum est =2, aber nicht allezeit in quatuor quadrata imparia,
quorum summa radicum est — 0, resolvirt werden kann.

Ferner hat auch dieses seine Richtigkeit, dass eine summa
quatuor quadratorum, quorum summa radicum est — 0, in
tria quadrata resolviret werden kann, ob aber quinque qua-
drata, quorum summa radicum = 0, allezeit in gquatuor qua-
drata die man angeben kann, resolviret werden konne,
weiss ich noch nicht, jedoch gibt es unendlich viele casns,
da solches angehet, ohngeachtet die summa radicum nicht
— 0 ist, also ist z. Ex.

((24pprb—c—d—e)*+(e—2b)*+ (d—2b)* -
(e —28)* 4 hippbb =
his quatuor ((% -} pp)b—ec—d —e)* 4 ce - dd 4 ee.
Goldbach,
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LETTRE CXL.

Evrez 4 GoLpBACH.

Sosuarne. Méme sujer, Rechorche sur le nombre des maniéres dont un polygone

peut &ire partagé en triangles par des diagonales,

—

Berlin d. 4. September (751,

So gross das Vergnigen auch ist, welches ich in Betvach-
tung der igevschaften der Zahlen finde, so wird mir doch
dxcsc Materie, wenn ich einige Zeit mit ganz andern Unter-
suchunven umgegangen, so fremd, dass ich mich sobald
nicht mehr darin finden kann. Also konnte ich den Grund
des schénen theorematis, dessen Ew. Meldung thun, dass
eine summa quatuor quadratorum aa --bb - cc +dd, quo-
rum summa radicum a--b-te d:==0, allzeit in drey
quadrata resolvirt werden kénne, sogleich nicht einsehen,
da doch derselbe ziemlich offenbar, indem
aa+bb+ cc+dd—aa+bb4-cct(a+b+e)*=
(048 +(a +0)* + b+ o)
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Doch lisst sich auf gleiche Weise nicht darthun, dass cine

summa quinque quadrvatorum aa - 66—+ ce - dd -} ee in

quatuor quadrata resolvirt werden kénne, so oft die summa

radicum a +b+c—+d 4 e==0. Allein aus dem Vorigen

erhellet, dass diese Resolution Statt findet, so oft die finf

rvadices a, b, ¢, d, e so beschaffen sind, dass vier derselben

zusammengenommen nichts werden, welches auf so vielerley

Art geschehen kann, da es erlaubt ist cine jede radicem

sowohl affirmative als negative zu nehmen, dass es schwer

scyn wirde fanf solche Zahlen anzuzeigen, davon nicht vier

zusammengenommen auf 0 gebracht werden konnten. Oder

die summa quinque quadratorum aea --bb 4 cc -+ dd | ee

lisst sich in vier quadrata resolviren in folgenden Fillen
O5 i e B wilie=r )

(, I I SR |

& i il v @-a=)

8, .C:.d..8=19

O ROTR S |,

wo das Zeichen statt = gesetzt ist. Dahero jede von

diesen fiinf Aequationen acht in sich schliesst, und folglich

vierzig darin enthalten sind.

Wenn also die radices a, &, ¢, d, e alle affirmative ge-
nommen werden, und unter diesen vierzig Formuln nur
eine enthalten ist, die == 0, so kann man sicher schliessen,
dass die summa quingque quadratorum

aa ~+bb+cec 4 dd + ee
sich in summam quatuor quadratorum verwandeln lasse.
Dieses folget nun aus demi einigen Satze, dass
aa+bb+ce+dd =0+40+0,
wenn @+ b-}-e+d = 0. Weil nun eine summa quatuor
quadratorum in unendlich viel andern Fillen auch in drey

S—

, —_ 3 -

quadrata resolvirt werden kann, so kinnen daher noch un-
endlich viel mehr Conditionen angezeigt werden , unter wel-
chen sumita quingue guadratornm in guatuor quadrata re-
solvirt werden kann.

So oft die quatuor quadrata aa--5bb | cc4dd so be- .

schaffen, dass a +b+c+4+d—2, so ist

aa+bb+ce+dd=(a+b—1)* + (a+c—1) + (b-+ec—1)* +1;

folglich ist aa +4-bb 4-cc+ dd—1 in drey quadrata reso-

lubel. Da nun 8n-+3 in drey quadrata resolubel, wenn

man setzt

8nt3=(a +-b—1)* +(@He—1)* + b4c—1)",

so wird 8n - —aa +bb 4 cc | dd dergestalt, dass
a4b+c+d=—2;

und dieses ist das schone theorema, welches Ew. aus dem

theoremate Fermatiano hergeleitet haben.
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mir nicht
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in zwey L
Ein F agonales in
drey triar d e finferley
verschiede e diagonales
I aéi ad. 1. . ca, ce. , da, V. ec, eb.

Ferner wird emn echseck durch legonalmier
triangula zertheilet, und dieses kann auf 1% verschiedene
Arten geschehen.

Nun ist die Frage generaliter: da ein polygonum von n

Seiten durch n—3 diagonales in n— 2 triangula zerschnit-
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ten wird, auf wie vielerley verschiedene Arten solches ge-
schehen konne. Setze ich nun die Anzahl dieser Vcrsducde-
nen Arten :—x, so-habe ich per inductionem gefunden
wenn n=_-3, %, 5, 6, 7, 8, 9. 10
so ist x — 1, 2, 5, 1k, 2, 132, %29, 1430,
Hieraus habe ich nygss

2.6.10.14.18.22.. (tm—w)
B 2.3.4.5.6.7.....(n—1)

52 — 1k . —, 132 — 1&".%— dass also aus einer jeden Zahl

die folgcndc leicht gefunden wird. Die Induction aber, so
ich gebraucht, war ziemlich mithsam, doch zweifle ich nicht,
dass diese Sach nicht sollte weit leichter entwickelt werden
kénnen. Ueber die Progression der Zahlen 1, 2, 5, 1%,

lv2 132 etc. habe ich auch diese Eigenschaft angcmuket

a* +1ka® | 42a* | 1324° 4 cte. =
1--2a—V(1--4a)

1
Iso wenn a=-> 50 1st

5 14 %2
_+’-‘I—!--&—3~*—F+ctf:-_h‘-
Euler.
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LETTRE CXLI.

Gorpsacu & Evpen.

Soumaing Suite des vecherches numériques,

St. Petershurg d. 16. October 1951.
Aus Ew. werthem Schreiben vom &. Sept. habe ich mit
Vergniigen die leichte legem progressionis von
1 4-2a--5aa414ka* L ete.

erschen. Wenn mir wire aufgegeben worden die coéfficien-
tes incognitos b, ¢, d etc. in serie

3 ‘ __1—2a—Y(1 —4a)
A...A+ba+caa+da®+ ea +ete. = T
zu determiniren, so wirde ich die Solution kaum unter-

nommen haben, da ich aber diese coéfficientes bereits ex—
primiret gesehen, so habe ‘ich zwey Methoden zur Solution

gefunden: 1. Weil aus der summa 1Z2¢ZY0—%9)__ o

i 2aa
folget, dass 1 | ad— A%, oder dass

—-—
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undefined terminology clear The terms used in (vv )= yy) are detined it i : 3
7.) Ideally S, and S, should be proved to have the same card n, m) with steps (0, 1) or (1, 0), never rising
a simple, clegant bijection ¢, S — 5§, (50 4290 bijections in all). I
cases the sets S, and §; will actually coincide, but their descnptions will
a. Triangulations of a convex (n + 2)-gon inlo i nanghes by n — | Gy
that do not intersect 1n thesr itenors

Binary parenthesizations of a stning of # 4+ | letters

L Xixx

2. 0) such that any maximal
Binary trees with r vertices

) ending on the x-axis has odd kength
.

Plane binary trees with 2n

with no peaks s
¢. Plane trees with 1 + 1 verts

f. Planted

paths with # + | steps each, starting at (0,

at the same point, and oaly intersecti

g. Planc trees with »

* root has e
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the elements of each S; for n = 3, hoping that these illustrations will make any
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This site is supported by donations to The OEIS Foundation.

[ Infeger Sequences

1,2,3.6,11,23,47,106,235 Search | Hins

(Greetings from The On-Line Encyclopedia of Integer Sequences!)

Search: seq:1,2,3,6,11,23,47,106,235
Displaying 1-1 of 1 result found.

Sort: relevance | references | pumber | medificd | created Format: long | shost | data

A0000SS Number of trees with n unlabeled nodes.
(Formedy M0791 N0299)

1, 1, 1,1, 2, 3,6, 11, 23, 47, 106, 235, 551, 1301, 3159, 7741, 19320, 48629,
123867, 317955, 823065, 2144505, 5623756, 14828074, 39299897, 104636890, 279793450,
751065460, 2023443032, 5469566585, 14830871802, 40330829030, 109972410221 (list; graph; refs;
listen: history: text: internal format)

OFFSETY 0,5

COMMENTS Also, number of unlabeled 2-gonal 2-trees with n 2-gons.

Equals INVERTL transform of A157904: (1, 2, 4, 8, 17, 36, 78, 170,...).
[From Gary W. Adamson, Mar 08 2009)

Equals left border of triangle AlS7905 [(From Cary W. Adamson, Mar 08 2009)

Contribution from Robert Munafc, Jan 24 2010: (Start)

Also counts classifications of K items that require exactly N-1 binary
partitions; see Munafo link at A005646, also Al71871 and AL171872.

The 11 trees for N»7 are illustrated at the Munafo web link.

Link to Al71871/A171872 conjectured by Robert Munafo, then proved by Andrew
Weimholt and Franklin T. Adams-Watters on Dec 29 2009. (End)
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